Zajimavé matematické tlohy

Uvadime teseni tloh 185 a 186, jejichz zadani byla zvefejnéna v patém
Cisle tohoto (21.) ro¢niku naSeho ¢asopisu.

Uloha 185
Dokazte, ze
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je prirozené cislo.
Stanislav Trdvnicek

Reseni. Oznacme
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Potom u® + 0% =4 a
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Odtud z* = (u+v)* = v +v3 + 3uv(u+v) =4+3- 3 -2 =4+ 2z. Cislo
x je tedy redlnym kofenem rovnice 23 — 22 — 4 = 0. Ale 23 — 22 — 4 =
= (z —2)(z*+ 2z + 2), pfitom rovnice 2° + 22 + 2 = 0 nem4 realné koteny,
jak snadno ovéfime naptiklad pomoci jejiho diskriminantu. Proto rovnice
2% — 22 — 4 = 0 m4 jediny redlny kofen 2, a tedy & = 2, coz je piirozené
¢islo, jak jsme méli dokazat.

Jin€ feseni (podle Jozefa Mészdrose a Vladimira Pavla). Snadno vidime,
ze

(H%):H;_g_? . <1_%)3=2_;_g_7.
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Odtud dostaneme

\3/2+%+\3/2—\}—3_7=<1+%>+<1_%>:2’

coZ je prirozené Cislo.

Spravné feseni zaslali Zdenék Bufka z Ceské Lipy, Karol Gajdos z Tr-
navy, Anton Hndth z Moravan, Jozef Mészaros z Jelky, Vladimir Pavel
z Blovic, Jiri Steckbauer z Kvétné a Martin Raszyk z G v Karviné.

Uloha 186
Je dén rovnobéznik ABC'D a bod E, ktery nelezi na jeho hranici. V bo-
dech A, B, C, D jsou v daném poradi sestrojeny rovnobézky a, b, ¢, d
s pfimkami EC, ED, EA a EB. Dokazte, 7ze pfimky a, b, ¢, d prochéazeji
jednim bodem.
Pawvel Leischner

Reseni. Ozna¢me E' obraz bodu E v soumérnosti podle stiedu S rov-
nob&/niku ABCD. Piimka E'A je obrazem piimky EC v této stiedové
soumérnosti, je s ni rovnob&’nd, proto a = E’'A. Podobné ukdzeme, 7e
b=FEB,c=FEC ad= E'D. Pfimky a, b, ¢, d tedy prochézeji bodem
E', jak jsme méli dokéazat.

Spravna teseni zaslali Karol Gajdos z Trnavy, Anton Hndth z Mora-
van, Frantisek Jachim z Volyné, Jozef Mészdiros z Jelky, Jiri Steckbauer
z Kvétné a Martin Raszyk z G v Karviné.

Pavel Caldbek
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