Zajimaveé matematické tlohy

Uvadime feseni tloh 161 a 162, jejichz zadani byla zvefejnéna v prvnim
¢isle tohoto (19.) ro¢niku naseho ¢asopisu.

Uloha 161

Ptirozené ¢islo n nazveme pozoruhodnym, pravé kdyz existuji nezaporna
cel ¢isla z a y takova, ze n = 7z? + 287y?. Dokazte, Ze pro kazdé pozoru-
hodné ¢islo n jsou rovnéz ¢isla 2009n a 2010n pozoruhodna.

Gotifried Perz (Graz)

Reseni: Plati 2009 = 287 - 7. Piedpoklddejme, ze ¢islo n je pozoruhodné,
tedy existuji nezdporna celd ¢isla z, y tak, ze n = 722+ 287y, Potom plati

2009n = 287 -7 - 7o + 7 - 287 - 287y* = 7(287y)* + 287(7z)?
a soucasné

20100 = 20091 + n = 7(287y)? + 287(7z)* + T2* + 287y =
=7 ((287y)* — 2- 287wy + a”) 4 287 ((72)> + 2 - Twy + y°) =
=7(287y — z)* + 287(7x + y)°.

Jelikoz Cisla 287y, Tx, |287y — x|, Tz + y jsou celd nezdpornd, plyne odtud,
ze Cisla 2009n a 2010n jsou pozoruhodné.

Spravné feSeni zaslali Frantisek Jdchim z Volyné, Vladimir Pavel z Blo-
vic, Petr Boro$ a Simona Domesovd, oba z GMK v Bilovci, Michal Hordk,
David Klaska a Bohuslav Zmek, vSichni z G v Brné, tf. Kpt. Jaroge, Ja-
Masaryka, Miroslav Olsdk z GB v Praze 5, Josef Ondrej z G v Roznové
p- R., Petr Pafizek z GBN v Hradci Kralové, Petr Rysavy z GJH v Praze
a Trung Ha Duc z MG v Plzni, Petakova.

Netplné reseni zaslali Lukds Chlad z G v Plzni, Mikulasské nam. a Lenka
Sumbalovd z GMK v Bilovci.

Matematika - fyzika - informatika 19 2009/2010 339



Uloha 162

Necht M je libovolny vnitini bod trojihelniku ABC. Oznac¢me T, T},
T. po radé stiedy stran BC, CA, AB. Vrcholy A, B, C' vedme piimky
rovnobézné po radé s primkami MT,, MT,, MT,.. Rozhodnéte, zda tyto
primky prochdzeji jednim spoleénym bodem. Svou odpovéd zduvodnéte.

Jaroslav Svréek

v

Vovey

se stfedem v bodé T a koeficientem —2. Z vlastnosti tézisté plyne
Ta'_>A; Tb'—)B, Tc|—>C

Oznacme M’ obraz bodu M ve stejnolehlosti x, potom se piimky MTy,
MTy, a MT, zobrazi ve stejnolehlosti k po fadé na piimky M'A, M'B
a M'C. Obrazem piimky ve stejnolehlosti je pfimka s ni rovnobé&zné. Proto
pfimky rovnobézné s primkami MT,, MT,, MT,. vedené po fadé body A,
B, C jsou piimky M'A, M'B a M'C, které prochdzeji jednim spole¢nym
bodem M.

Spravné feseni zaslali Viadimir Pavel z Blovic, Simona Domesovd, Ja-
kub Solovsky a Lenka Sumbalovd, vSichni z GMK v Bilovci, Filip Hldsek
z G v Plzni, Mikulasské nam., Michal Hordk, David Klaska a Bohuslav
Zmek, vsichni z G v Brng, ti. Kpt. Jarose, Adam Juraszek z G v Ceskych
Nevoral z G Jihlava, Jana Masaryka, Miroslav Olsik z GB v Praze 5, Josef
Ondiej z G v Roznové p. R., Petr Patizek z GBN v Hradci Kralové, Dan
Safka z GJK v Praze 6 a Trung Ha Duc z MG v Plzni, Petdkova.

Netplné feseni zaslala Anna Chejnovskd z GBN v Hradci Kralové.

Pavel Calabek
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