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Gy�rgy P�lya

nazna�il a mnoh�ch aj presved�il�Kr��
sa matematiky je v tom� nach�dza�
pravdu bez �a	kost�� Naozaj r�d a vel'mi
�asto citujem jeho pedagogick� odkaz�
Matematika je veda� ktor� d�va najlep�

iu pr�le	itos� pozorova� proces mysle�
nia a m� t� prednos�� 	e pri jej pes�
tovan� nadob�dame cvik v met�de ro�
zumov�ho uva	ovania� ktor� m
	e by�
potom pou	�van� na 
t�dium ktor�ho�
kol�vek predmetu� V�razne som si med�
zi u�itel'sk� z�kony zap�sal� Vyu�ova�
nie nie je veda� to je umenie� Ak by
vyu�ovanie bola veda� tak bude obsaho�
va� najlep
� sp
sob vyu�ovania a ka	d�
�lovek by sa musel u�i� t�m sp
sobom�
Vyu�ovanie nie je veda� je tam vel�a mo	nost� pre osobn� rozdiely � � �

Mo�no aj takto dospejeme k tomu� aby sa vo vyu�ovan� matematiky na
na�ich �kol�ch uplat�ovala aspo� trocha didaktick�ho kon�truktivizmu


Zaj�mav� matematick� �lohy

Uv�d�me �e�en� �loh ��# a ��$� jejich� zad�n� byla zve�ejn�na v sedm�m
��sle lo�sk�ho ��#
� ro�n�ku na�eho �asopisu


�loha ���
%e�te kvadratickou rovnici

x� � �!p �q�x pq� � "

s nezn�mou x a s celo��seln�mi parametry p �p �� "� a q� jej�� ko�eny jsou
tvaru c

p
a c� kde c je cel� ��slo
 Zjist�te v�echny mo�n� ��seln� hodnoty

ko�en	

Stanislav Tr�vn��ek
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Podle vztah	 mezi ko�eny a koe�cinety kvadratick� rovnice plat�

!p �q �
c

p
 c a pq� �

c

p
c�

co� po �prav� d�v�

c�p �� � p�!p �q� a c� � �pq��� ���

Pokud c � pq� potom dosazen�m do prvn� rovnice ��� dost�v�me po
�prav�

�p� !��q � !� � ��
V�echny rozklady ��sla � na sou�in dvou cel�ch ��sel probereme v tabulce
�podle podm�nek �lohy p� ! �� �!��

p� ! �� �� � ! �
q � ! �� �� � ! �

p �! � � � �
q � �! � � �

c � pq �! �! �$ �� �$
c
p
� q � �! � � �

Obdobn�� pokud c � �pq� potom dosazen�m do prvn� rovnice ��� do�
st�v�me po �prav�

�p ���q  !� � $�

V�echny rozklady ��sla $ na sou�in dvou cel�ch ��sel probereme v tabulce
�podle podm�nek �lohy p � �� ���

p � �$ �� �! �� � ! $
q  ! �� �! �� �$ $ � �

p ��! �$ �� �� �� �! �
q �� �� �� ��" � ! ��

c � �pq ��� ��! ��� ��" �$ � �
c
p
� �q � � � �" �� �! �

Dan� kvadratick� rovnice m� pro hodnoty parametr	 p� q ze t�et�ho
a �tvrt�ho ��dku p�edchoz�ch tabulek ko�eny� kter� jsou zaps�ny na odpo�
v�daj�c�m p�t�m a �est�m ��dku �celkem �! mo�nost��
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Spr�vn� �e�en� zaslali Anton Hn�th z Moravan a Vladim�r Pavel z Blo�
vic


�loha ���
Ozna�me K� L� M a N st�edy stran AB� BC� CD a DA konvexn�ho

�ty��heln�ku ABCD
 Doka�te� �e z �se�ek KL� KM a KN lze sestrojit
troj�heln�k a vyj�d�ete jeho obsah pomoc� obsahu �ty��heln�ku ABCD


Jaroslav �vr�ek
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St�edn� p���ky KL a MN troj�heln�k	 ABC a ACD jsou rovnob��n�

se �spole�nou� stranou AC� proto jsou rovnob��n� i navz�jem
 Podobn�
uk��eme� �e KN k LM 
 Tedy KLMN je rovnob��n�k �tzv
 Varignon�v
rovnob��n�k�
 Z obr�zku je patrn�� �e troj�heln�k KMN m� strany d�lek
jMN j � jKLj� jKM j a jKN j� co� dokazuje� �e z �se�ek KL� KM a KN

lze sestrojit troj�heln�k
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Obsahy troj�heln�k	 AKN � BKL� CLM � DMN jsou rovny jedn� �tvr�
tin� obsah	 troj�heln�k	ADB� BAC� CBD�DAC
 Proto je sou�et obsah	
troj�heln�k	 AKN � BKL� CLM � DMN roven polovin� obsahu �ty��hel�
n�ku ABCD� tedy i obsah rovnob��n�kuKLMN je roven polovin� obsahu
�ty��heln�ku ABCD
 Obsah troj�heln�ku KMN je roven polovin� obsahu
rovnob��n�ku KLMN � tedy jedn� �tvrtin� obsahu �ty��heln�ku ABCD


Spr�vn� �e�en� zaslali Anton Hn�th z Moravan a Vladim�r Pavel z Blo�
vic
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