Velmi uzitecné je poukézat ve vyuce na souvislost scitdni a odéitani
na konkrétnich piikladech a dat tak podklad vétam: Odedcist celé ¢islo
znamend pricist ¢islo opacné. Pricist dané celé ¢islo znamend odecist ¢islo
opacné.

5—-3=5+(-3), 5—(-3)=5+3 atd.

Rizné mnemotechnické pomtcky a ,znaménkova pravidla“ mohou nékte-
rym zaktm prinést prehled a pomtcku k pocitani. Pro déti, které maji
problémy s paméti, mohou byt zavadéjici a nékdy se jim pletou. Poté, co
se nauci celd ¢isla ndsobit, maji nékteri zaci ve znaménkach zmatek. Kazda
pamétova pomicka by se vzdy méla opirat o fadné odvozeni.

K procvic¢ovani operaci s¢itani a od¢itani celych cisel le vyuzit jednak
série prikladt z ucebnic, jednak rtiznych didaktickych her, jako jsou lota,
domina, kiizovka se samokontrolou, magické ctverce, rizné tabulky apod.
Je mozno vyuzit i pohybovych her, ve kterych se vyhledavaji dvojice se
stejnym vysledkem danych operaci nebo se mohou vytvaret skupiny zak,
ktefi maji po vypoctu svych raznych prikladid stejny vysledek apod.
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Zajimavé matematické tlohy

Uvadime feseni tloh 129 a 130, jejichz zadani byla zvefejnéna v devatém
¢isle lonského (15.) ro¢niku naseho Casopisu.

Uloha 129
V oboru pfirozenych ¢isel feste soustavu rovnic

D(z,y) =D(z + 3,y +3),
n(z+3,y+3) =2-n(z,y),

kde D(z,y), n(z,y) zna¢i nejvétsiho spoleéného délitele, resp. nejmensi
spole¢ny nasobek pfirozenych Cisel = a y.
Jaroslav Svrcek
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Reseni:

Pro vSechna pfirozend ¢isla a, b plati ab = D(a, b) - n(a, b).

Podle zadani pak dostaneme
2zy =2-D(z,y) n(z,y) =D(z+3,y+3) n(z+3,y+3) = (z+3)(y +3).
Rovnici 2zy = (z + 3)(y + 3) upravime na tvar

(z—-3)(y—3) =18 (1)

Protoze = a y jsou prirozena ¢isla, jsou s ohledem na mozné rozklady ¢isla
18 v soucin dvou celych ¢isel nutné také xr—3 a y—3 prirozena ¢isla. VSechny
vyhovujici rozklady c¢isla 18 na soucin Ciniteld z oboru pfirozenych cisel
a jim odpovidajici feSeni rovnice (1) zapiSeme do tabulky.

z—3 1 2 3 6 9 18
y—3 18 9 6 3 2 1
T 4 5 6 9 12 21
y 21 12 9 6 5 4

Zkouskou snadno ovéiime, Ze vSechna FeSeni (x,y) dané soustavy jsou

(4;21), (5:12), (6;9), (9;6), (12;5), (21;4).

Spravné teSeni zaslali: Karol Gajdos z Trnavy, Anton Hndth z Moravan, Miloslav
Hiibsch z Prahy 5, Zdenék Komiatik ze Zrule, Jozef Mészaros z Jelky, Viadimir Pavel
z Blovic, Anezka Faltynkovd z GJS v Pierové, Miloslav Holik, Tomas$ Jeziorsky, Miroslav
Klimos, Lucie Mohelnikovd, Vit Orava a Miroslav Stufka, vichni z GMK v Bilovci,
Jan Kominek, Zbynék Konecny, Samuel Riha, Jiri Rihdk, Hana Sormovd a Petr Velan,
v8ichni z G Brno, t¥. Kpt. JaroSe, Jan Korbel z G v Jihlavé, Lukds Malina z GChD
v Praze, Jana Medkovd z G v Brné, Krenova, Tomas Princ z WG v Ostravé-Porubé
a Lenka Slavikovd z G v Mnichové Hradisti.

Neuplné FeSeni zaslal Frantisek Jachim z Volyné a Jitka Novotnd z GMK v Bilovci.

Uloha 130
Je dana tsecka AB s vnitinim bodem C. Urcete mnozinu v8ech bodi D
takovych, ze polomér kruznice opsané trojihelniku BC'D je dvakrat vétsi
nez polomér kruznice opsané trojihelniku ACD.
Jaroslav Zhouf
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Reseni:

Uvazujme libovolny trojihelnik s polomérem r kruznice jemu opsané.
Necht a, b, ¢ znadi velikosti jeho stran a «, 3, v velikosti odpovidajicich
vnittnich Ghli. Potom plati

a b c

sina  sinf - sin vy -
Pro poloméry r; a ry kruznic opsanych po tadé trojuhelnikim ACD
a BCD plati na zakladé vyse uvedeného vztahu

___|AD| ___IBD]
" T 9%in|ZACD]” " T 2sin|ZBCD|
Protoze sin |ZBCD| = sin|£ZACD|, hledame body D s vlastnosti
1 _r _ |AD| 2sin|[/BCD| _ |AD|
2 ry 2sin|ZACD| |BD| ~ |BD|’

“ -, " . . . ,|AX .
Ponévadz mnozinou vSech bod X roviny, pro néz plati ﬁ = %, je Apol-

loniova kruZnice, lezi bod D nutné na této kruZnici. Uvazovand Apolloni-
ova kruznice k je sestrojena nad primérem EF', kde bod E je bodem
useCky AB, pro ktery plati % = %, a bod F' je bodem polopirimky
opatné k polopfimce AB, pro ktery plati % = %

D

Naopak, kazdy bod D, ktery lezi na této (Apolloniové) kruznici k a sou-
Casné nelezi na pfimce AB mé danou vlastnost.

Spravné teSeni zaslali: Anton Hndth z Moravan, Miloslav Hiibsch z Prahy 5, Jozef
Meészaros z Jelky, Viadimir Pavel z Blovic, Zbynék Konecny z G Brno, t¥. Kpt. JaroSe,

Lukds Malina z GChD v Praze, Jana Medkovd z G v Brné, Kienova, Jitka Novotnd
z GMK v Bilovci a Lenka Slavikova z G v Mnichové Hradisti.
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