Ustfedni kolo 75. ro¢niku MO
kategorie A

Ustfedni kolo 75. ro¢niku Matema-
tické olympiady kategorie A uspofa-
dala ve dnech 15.-18. bfezna 2026 jiho-
moravska krajska komise Matematické
olympiddy ve spolupréci s Gymnaziem
Brno, t¥. Kpt. JaroSe, a s prispénim
fady partneri a sponzord. Na uspofa-
dani ustfedniho kola se déle podilela
Ust¥edni komise matematické olym-
piddy, Jednota ceskych matematiki a
fyzikt a Ministerstvo Skolstvi, mladeze
a tslovychovy CR.

Vsichni soutézici, ¢lenové UstFedni
komise komise MO a pozvani hosté
byli ubytovani v hotelu Avanti v cen-
tru Brna, kde probéhla i celd sou-
téz. Slavnostni zahéjeni probéhlo 15.
bfezna ve Hvézdarné a planetariu Brno
za GCasti predstaviteli MSMT, kraje i
mésta. V jeho pribéhu udélili predsta-
vitele Ceské matematické spolecnosti
a Nadace Qminers Cenu Cantor za
mimofadny piinos pii pripravé ucast-
niki MO Mgr. Zbyriku Vrbovi z Gym-
nazia Cesky Krumlov, Jitce Putna-
rové ze Zakladni 8koly Litomérice, Bo-
zeny Némcové a PaedDr. Josefu Ku-
besovi z Gymnézia Plzen, Mikulasské
namésti. Vysledky tstfedniho kola pak
byly vyhlaseny ve stfedu 18. bfezna ve
Snémovnim sale mésta Brna.

Na zakladé jednotné koordinace
aloh krajského kola kategorie A po-
zvala Ustiedni komise MO k ucasti
v uastfednim kole 51 nejlepsich ucast-
nikdl, mezi nimiz bylo 7 divek. Na fe-
Seni obou trojic soutéznich tdloh méli
soutézici po oba dny — 16. a 17. bfezna,
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vzdy 4,5 hodiny ¢istého ¢asu. Za kaz-
dou tlohu mohli soutéZici ziskat nej-
vyse 7 bodi (s celoiselnymi bodovymi
zisky).

Organizatori zavéreéného kola MO
pfipravili pro soutézici a pro cleny
ustfedni komise pestry doprovodny
program. Odpoledne po prvnim sou-
téZznim dnu absolvovali prohlidku
mésta. Druhy den to pak byla navstéva
Mendelova muzea a slavnostni vecefe
U Krélovny Elisky.

Vyhlaseni vysledki soutéZe a pie-
dani cen nejlepsim fesitelum IV. kola
kategorie A se uskutecnilo ve stfedu
18. biezna dopoledne. Pfedseda UK
MO doc. RNDr. Tomds Bdrta, Ph.D.,
v zévéreCném projevu podékoval ce-
lému tymu organizatort, zvlasté pak
Mgr. Viktoru Jezkovi, tajemnikovi
krajské komise MO, RNDr. Jirimu
Hermanowvi, pfredsedovi krajské komise
MO a Mgr. Tomdsi Necasovi, Fedi-
teli poradajicitho gymnazia, za kvalitni
pfipravu a mimofadné zdarily prabéh
celého ustfedniho kola.

Podle organiza¢niho fadu MO bylo
vyhlaSeno jedenact vitézu tstfedniho
kola, absolutnimi vitézy se pak stali
Erik Jezek ze Smichovské SPS a G
v Praze 5 a Veronika Mensikovd z Arci-
biskupského G v Praze 2 se ziskem
40 bodi. Dale bylo ocenéno 14 uspés-
nych feSiteld. Podrobnéjsi vysledky
najdete na strankach 75. ro¢niku MO.
Zde najdete také vzorova reseni soutéz-
nich tloh, jejichz zadéni uvadime nize.

1. soutézni den (16. biezna)

1. Pro kladna reédlna ¢isla z, y, z plati
22 +y% 4+ 22 = 75 a dva ze t¥i soucti
r+vy, y+ 2z, z+x jsou aspon 10. Urcete
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https://www.matematickaolympiada.cz/media/4117204/75_a_u_cz.pdf
https://www.matematickaolympiada.cz/mo-pro-ss/rocnik/75-rocnik
https://www.matematickaolympiada.cz/media/4115910/a75iv.pdf

nejmensi a nejvétsi moznou hodnotu
zbyvajiciho soudtu. (Patrik Bak)

2. Necht T je t&7isté ostrouhlého troju-
helniku ABC'. Na krat§im oblouku BC
kruznice jemu opsané je dan bod P.
Ozna¢me P’ patu kolmice z bodu P
k tse¢ce BC'. Déle ozna¢me X prisecik
piimky P’T arovnobézky s BC vedené
bodem A. Nakonec ozna¢me S stfed
usecky PX. Dokazte, ze
|[XBAP| =|XSAC|.
(Michal Janik)

3. Rekneme, 7ze skupina nékolika lidi
je trojitd, pokud se kazdy ¢len skupiny
zna s presné tfemi dal$imi ¢leny a sku-
pinu nelze rozdélit do dvou neprazd-
nych Céasti tak, aby kazdy jejich ¢len
mél vSechny své znamé ve své Casti.
Vztah znamosti je vzajemny. Urcete
nejvetsi celé ¢islo k > 3, pro které exis-
tuje kladné celé ¢islo n takové, Ze z
kazdé trojité skupiny s alesponi n lidmi
lze vybrat alespon k lidi a posadit je
ke kulatému stolu tak, ze se kazdi dva
sousedé znaji. (Jozef Ragnik)

2. soutdzni den (17. bfezna)

4. Necht a, b jsou rizna kladna cela
isla takova, ze ¢isla a®? + 1 a ab + 1
maji stejné mnoziny prvocinitelt. Do-
kazte, ze &islo
a’+b* +2
je délitelné druhou mocninou nékte-
rého prvocisla.
(Dominik Martin Rigdsz)

5. Necht P = (a1,az2...,a2026) je lvibo—
volné poradi ¢isel 1,2,...,2026. Rek-
neme, Ze index i € {1,2,...,2026} je
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dobry, pokud kazdé z 2026 &isel

Qg,
Qi — Qit1,
a; — Ai+1 + a2,

a; — Qi+1 + Qi42 — Aiyt3,

a; — Qi+1 + ... — ;42023 + Ai4+2024,

A;—Qi+1+. . .—Qi+2023+0;+2024 —Ai+2025

je nezaporné, kde indexy poc¢itdme mo-
dulo 2026, tj. klademe a ;42026 = a; pro
kazdé celé j. Ozna¢me n(P) pocet dob-
rych indexii poradi P. Urcete nejmensi
mozné i nejvétsi mozné n(P).

(Jakub Krivosik)

6. Necht ABCDEF je Sestithelnik
vepsany do kruznice se stfedem O, je-
hoz kazdé dvé protilehlé strany jsou
rovnobézné. P¥imky AB, CD a EF vy-
mezuji trojahelnik A; a pfimky BC,
DE a FA vymezuji trojuhelnik As.
Dokazte, Ze stfedy kruznic opsanych
trojuhelnikim A; a As jsou soumérné
sdruzené podle bodu O.

(Michal Janik)

Vsichni vitézové a nejlepsi aspésni
fesitelé z nematuritnich rocénikt byli
pozvani na vybérové soustiedéni, kde
budou bojovat o mista v reprezentac-
nich druzstvech na Mezinarodni mate-
matickou olympiadu v Ciné a Stiedo-
evropskou matematickou olympiadu ve
Slovinsku. Nejlepsi Fesitelé z nematu-
ritnich roénikt pak budou v pozvani na
tradi¢ni zafijové soustfedéni nejlepsich
fesitela kategorie A do Janskych Léazni.

Pavel Caldbek
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